Problema 744.-

El incentro del triangulo ABC es K. El punto medio de AB es C; y el de AC es B;. Las rectas C;K y AC se cortan
en By, las rectan B;K y AB se cortan en C,.

Si las dreas de los tridngulos AB,C, y ABC son iguales, é¢cual es la medida del angulo CAB?
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Solucioén de Florentino Damidn Aranda Ballesteros, profesor del IES Blas Infante de Cérdoba.

Segun la construccidn realizada en el triangulo AB,C,, la ceviana AK cortaria al lado B,C; en el punto A;
determinando las siguientes relaciones:
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Por el Teorema de la bisectriz,
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Por el Teorema de Ceva,

Llamando b = AC,yc = AB,,las
anteriores relaciones se expresarian del
modo siguiente:
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En definitiva, obtenemos que:
b ¢ 2b —c
2c —=b'b ¢

Sea la relacién b' ¢’ = bc, derivada de la igualdad de areas de los triangulos AB,C, y ABC.

Entre ambas relaciones, obtenemos la expresidon de b’ y ¢’ en funcién de by c.
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En el triangulo AB,C,, tenemos que el valor de su drea
11 1,

siendo r, el radio de la circunferencia inscrita del triangulo ABC.

También se tiene que
[AB C]—lb'lb ] A—lb,lb ] A—lb'l[ABC]—lbll( +b+0) 11
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Igualando ambas expresiones (1) y () de [AB;C,], tenemos que:

!

., b
b+ 2b =?(a+b+c)—>bc=b’(a+b+c)—2b’c
bc=b'(a+ b —c)
Ahora bien, como bc=bc » ¢ =a+b—c

Igualando ambas expresiones de ¢’, deducimos que:
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