Problema 744

A J— J—
El incentro del triangulo ABC es K. El punto medio de AB es C; y elde AC esB,.
Las rectas C,K y AC se cortan en B,, las rectan B,K y AB se cortan en C,. Silas

A A
areas de los triangulos AB,C, t ABC son iguales, ¢cual es la medida del angulo
ZCBA 2.

Solucién Ricard Peird i Estruch:

A
El area del triangulo ABC es:
S,sc =bc-sinA =rp, donde r es el radio de la circunferencia inscrita y p el
semiperimetro.

A A
Las areas de los triangulos AB,C, i ABC son iguales, entonces:

C
%AB2 -AC, -sinA = %bc -sinA . Simplificando:
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Los triangulos AC,B, i AC,C tienen la misma altura

las &reas son proporcionales a las bases:
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SACle = SAKCl +SAK|32 , entonces:
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Simplificando:
ABZ(a+b+c):c+2-ABz.
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Anéalogamente aplicando el procedimiento al triangulo ABB, :
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Multiplicando las expresiones (7) (8):
bc ‘ bc
a-b+c a+b-c

AB, -AC, =

Substituyendo la expresion (1) en la expresion (9):

__bc  be
a-b+c a+b-c
Simplificando:
(@a—b+c)l@a+b-c)=bc
a?-(b-c)® =bc

a?=b%+c?-bc

bc

A
Aplicando el teorema del coseno al triangulo ABC :

a® =b? +c? —2bc -cosA
Igualando las expresiones (13) (14):
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