Problema 747.

A - -
Siga ABC un triangle amb AB < AC. Siguen | I'incentre, O el circumcentre i H
I'ortocentre.
La recta Al és mediatriu de OH siinomés si A =60°.

Soluci6 de Ricard Peir6 i Estruch:
Siga R el radi de la circumferéncia inscrita.

A
Aplicant el teorema dels sinus al triangle ABC:
a b

sinA  sinB
Z/CAH =90°-C, Z/ACH=90°-A:
Aleshores, Z/AHC = A+C =180°-B.
ZAOB = 2B, aleshores, Z/CAO =90°-B.

A
Aplicant el teorema dels sinus al triangle AHC :
AH b

= = 2R .
COSA sinB
ZA
=)
La recta Al és mediatriu de OH , aleshores, AO=AH=R.
R =2R. Aleshores, cosA = l. Per tant, A =60°.
COSA 2
(=)

Suposem A =60°.

A
Aplicant el teorema dels sinus al triangle AHC:

AH__ b _ox. Aleshores, AH=R.
cos60° sinB
ZOAl = Z/CAl - /CAO = 30°~(90°-B) = B - 60°.

ZHAI = ZBAl— /BAH = 30°~(90°-B) = B — 60°.

A
Aleshores, Al és bisectriu del triangle isosceles, AOH.
Per tant, Al és mediatriu del segment OH .




