Problema 747.

A R R
Sea ABC un tridngulo con AB < AC. Sean | el incentro, O el circumcentro y H el
ortocentro.
La recta Al es mediatriz de OH siy sélo si A =60°.

Solucién de Ricard Peird i Estruch:
Siga R el radi de la circunferencia inscrita. c

A
Aplicando el teorema de los senos al triangulo ABC:
a b

sinA  sinB
~/CAH =90°-C, ZACH =90°-A:

Entonces, Z/AHC = A+C =180°-B.
/AOB = 2B, entonces, ZCAO =90°-B. 0

A
Aplicando el teorema de los senos al triAingulo AHC :

AH __b_ 2R.

CosA  sinB

=) <9
La recta Al es mediatriz de OH , entonces, AO=AH=R.
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Supongamos que A =60°.

=2R. Entonces, CosA = % Por tanto, A =60°.

A
Aplicando el teorema de los senos al triAingulo AHC :

AR _ _b - 2R. Entonces, AH=R.
cos60° sinB
ZOAl = /CAIl - /CAO = 30°~(90°-B) =B - 60°.

ZHAI = /BAI - /BAH = 30°~(90°-B) =B - 60° .

A
Entonces, Al es bisectriz del triangulo isésceles, AOH.
Por tanto, Al es mediatriz del segmente OH .




