Problema 748.
A R R
Sea ABC un tridngulo con AB < AC.

~

Sea D el punto medio de el arco BC que no contiene a A.
Sea A’ el punto diametralmente opuesto a A, respecto de la circunferencia circunscrita.

Sea A, el punto medio del lado BC.
La recta perpendicular a AD que pasa por A, corta a OA’ en el punto medio si y solo
si A=60°.

Solucién de Ricard Peir6:

A
Sea R el radio de la circunferencia circunscrita al triangulo ABC.
Sea O el circuncentro.
Sea P la interseccion de la recta perpendicular a AD que pasa por A, y OA’.
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Supongamos que OP =PA".
ZA'DA =90°, A, P es perpendicular a AD, Entonces:

Los segmentos AD, A ,P son paralelos

Los triangulos OSA' OAZP son semejantes y de razén
2:1. Aplicando el teorema de Tales:

OA,=A,D.

OB =0C =0D =R,

A A
Entonces, los triangulos OA ,C, OA ,B son iguales..
Entonces, ZCA ,O =90°.

A A
Entonces, los triAngulos COD BOD son equilateros.
Entonces, ZCOB =120°, entonces, A =60°.
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Supongamos que A =60°.

ZCOD = £ZDOB =60°.

R - A A

OC =0D =R , entonces, los triangulos COD BOD son equilateros.

Entonces, OBDC es un rombo.
ZA'DA =90°, A,P es perpendicular a AD, Entonces:

Los segmentos AD, A ,P son paralelos

Por tanto, A, es el punto medio de la diagonal oD .

A A
Los triangulos ODA"' OA ,P son semejantes y de razdn 2:1. Aplicando el teorema de
Tales:
oP —PA".



