Problema 749.-
Sobre un angulo de 602 (lll)

Sea ABC un tridngulo con AB<AC. Sean O el circuncentro e | el incentro. Sean A, B;C; los puntos de
contacto de la circunferencia inscrita con BC, ACy AB.
La bisectriz de <B;A;C; es perpendicular a Ol siy sélo si <A=602 siy sdélo si <A=602.

Fondanaiche, P. (2015): Comunicacion personal.
Solucion de Florentino Damian Aranda Ballesteros, profesor del 1ES Blas Infante de Cordoba.

Dem.-
Si realizamos la construccién indicada, podemos observar los siguientes hechos de interés:

Tenemos la equivalencia siguiente: <A=602 siy solo si <A;=609.

Por tanto, segun el problema 747, la recta Al es mediatriz de OH si y sélo si <A=609.

En nuestro caso, y considerando ahora el triangulo A; B (; v, si consideramos J; su incentro y H; su
ortocentro, entonces <A;=609 si y sélo si la recta A,J; sera mediatriz de IH;, ya que el circuncentro del
triangulo A;B1Cj es el propio punto I.

El ortocentro H; debera estar sobre la altura trazada por el vértice A. Por tanto, esta altura sera la paralela
a Al, trazada por A;. De esta forma, el punto H; debera estar sobre la recta Ol y asi se tendra que AH; =r,
radio de la inscrita. Por tanto, se verifica que A;I=A;H;. Y esto sélo es posible si y sélo si<A;=602, como ya se
demostré en el Problema 747.

Asi concluimos de igual forma que:
“La bisectriz de <B{A;C; es perpendicular a Ol si y s6lo si <A=602"



