Problema 750.-
Sobre un angulo de 609 (IV)

Sea ABC un tridngulo con AB<AC. Sean B,, C; los pies de las bisectrices de los angulos By C sobre los lados
ACvy AB. Sea A" la interseccidn de la mediatriz de B,C, con BC. El tridngulo A',B,C, es equilatero si y sdlo si
<A=602.
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Dem.-
Si realizamos la construccién indicada, podemos observar que el punto | donde se cortan las bisectrices BB,y CC, es
el incentro del triangulo ABC.

= Supongamos que 4BAC = 60°2.

Entonces los angulos BB, A = 1202 —g y 4CC,A = 1202 — % - 4IB,A + 41C,A = 180°.

Por tanto, el dngulo 4B,1C, = 120°.

De esta forma, el cuadrildtero IB,AC, es inscriptible y la mediatriz del lado B,C; en el tridangulo AB,C, cortard a la
bisectriz del angulo 2BAC en dicho punto .

A

Por tanto, como 4IB,C, = 4IAC, = 41C,B, = 30%y los
angulos en 4A4',B,C, = 4A’,C,B, han de ser iguales,
también lo seran los angulos £I1B,A’, = 41C,A’, = a.
En definitiva, como #IA’,B, = 41A’,C, = 60° — q,
sucederd que AB,IC, = 4C,1B, = 1202 y esto sélo
ocurre siy solo si el tridangulo A',B,C; es equilatero.

= Supongamos que triangulo A',B,C, es equilatero.
Sea la circunferencia que circunscribe al triangulo A,B,C,.
Entonces los tridngulos CC,A’, y CB,C, son iguales por
2 tener iguales un angulo, 4C/2 y dos lados,

CCyy G A", (= By(y).

Por tanto, los angulos
4CC,B, = 4CC,A’, soniguales entre si.

En definitiva, 4CC,B, = £CC,A’, = 302
De la misma forma, probariamos que:
4BB,C, = 4BB,A’, = 30° — El triangulo IB,C, es

isdsceles.

Por tanto, la mediatriz del lado B, C, pasa por el punto I.

En definitiva, el punto I, interseccién de la bisectriz en el
angulo Ay la mediatriz del lado B, C, pertenecerd a la
circunferencia circunscrita al triangulo AB, C,.

En definitiva, como el angulo en | es de 1209, entonces el angulo en A sera de 60°.



