Problema 750.

A - -
Sea ABC un triangulo con AB< AC.
Sean B,, C,los pies de las bisectrices de los &ngulos B, C sobre los lados AC, BC.

Sea A', lainterseccion de la mediatriz de B,C, con BC.

A
El triangulo A', B,C, es equilatero siisolosi A =60°.

Solucion de Ricard Peiro: c
Por hipétesis B,A', =C,A", .
C B

ZCC,A=B+—, /BB,A=Ci .

Entonces, ZC,B, = 3600—(A +B+ % +C+ gj = 90°+% .

=)
A
Supongamos que el triangulo A', B,C, es equilatero

B A2
ZCB,B =180°-C - >

B2

/CB, A, =1800-C—2 _ A _gpo_C |
2 2 2

A
Entonces, /CA',B, = 900—%. /02 B

Por tanto la bisectriz Cl es mediatriz de B,A’, .

Analogamente, la bisectriz Bl es mediatriz de B,A’, .

A
Entonces | es el circuncentro del triangulo A", B,C, .

Entonces, £ZC,IB, =120°= 90°+% .

Entonces, A =60°.
(<)
Supongamos A =60°.

/C,B, = 90%% =120°.

Entonces, el cuadrilatero AC,IB, es inscriptible en una circunferencia.

/C,B,I= /B,AI=2

Z/B,C,l = /B,Al=

N[> N

Entonces, B,l = C,l. Entonces, | pertenece a la mediatriz B,C, del triangulo

A
A',B,C, .

£CB,B =180°-C - % :



/CB, A, =1800-C—2 _ A _gpo_C |
2 2 2

A
Entonces, el triangulo A', B,C es isosceles.

Entonces, Cl es mediatriz de B,A’, .

A
Entonces, | es el circuncentro del triangulo A', B,C, .

B,I=C,l=A,l.
. A A A .
Entonces, los triangulos B,IC, , A',IB, , A',IC, son iguales, entonces,

A
B,C, =C,A', =A', B, , por tanto, A', B,C, es equilatero.



