Problema 750.

Sobre un angulo de 602 (IV)

Sea ABC un trigngulo acutdngulo con AB < AC, Sean B; (7 los pies de las bisectrices de los dngulos B y C sobre los lados AC y

AB,

Sea A'; la interseccion de la mediatriz de B;Cy con BC. El triangulo A'2 B, C4 es equildtero siy sélo si << A = 602

Fondanaiche, P. (2015): Comunicacion personal.

Solucion de Saturnino Campo Ruiz, Profesor de Matematicas jubilado, de Salamanca.

Si el tridngulo A" B; C5 es equildtero, los tridngulos BB;C,y BB, A" son congruentes (comparten el lado BB;, tienen otro igual

(B;C; = B;A';) y también el dngulo en B), por tanto BC; = BA";, que indica que B estd en la mediatriz m de 4505y que el
g
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tridngulo B2 24" es isdsceles. De esto Gltimo resulta que el dngulo £AC;B; = 180 — 60 — (9:] — g) =30+

El mismo razonamiento indica que C estd en la mediatriz de A'; B, por tanto es el centro de ese tridngulo equilatero y el
angulo £AB,C, = 30 + 1.

pea+(30+2)+ (30 +Z) = a+60 + (90 — %) = 180, se deduce que a = 60.

Reciprocamente, si @ = 60, 2C,1B; = 1202 y por tanto el cuadrildtero C;/B; A es inscriptible. Como la mediatriz de un lado y
la bisectriz del dngulo opuesto se encuentran siempre sobre la circunferencia circunscrita, tenemos que m pasa porly que
también es la bisectriz de £C,1B;. Con m, v, V¢ tenemos en [ seis dngulos de 602 y por tanto Bl es la bisectriz de ELE'EIA’:, de
donde resulta la igualdad de los tridngulos C2IBy A'>IBy de ahi BI es mediatriz de A'>Cs. Como £1C,A" = 30° = £1C, B,
concluimos que CI es la bisectriz de £B;C;A";. Otro tanto se obtiene razonando con CI. En resumen I es el incentro y el

circuncentro y baricentro del tridngulo A'; B; C5. Por tanto, es equildtero como queriamos demaostrar. B



