Problema 754.-

Sobre un dngulo de 60° (VIl)

Sea ABC un tridngulo acutangulo y escaleno con AB<AC.

Sea O el circuncentro. Sea H el ortocentro. Sea B3 el pie de la altura de B sobre el lado AC.
Demostrar que <BAC=602 si y sélo si la recta de Euler es bisectriz del angulo CH B3.

Fondanaiche, P. (2015): Comunicacion personal.

Solucién de Florentino Damian Aranda Ballesteros, profesor del IES Blas Infante de Cordoba.

(=) < BAC = 60~

Si el dngulo a =< BAC = 609, entonces < BOC = 1202. Como los puntos B3, H, C3 y A son conciclicos,
tenemos que < B3HC3; = 1209 < CHB3; =602 y < BHC = 1202. Entonces los puntos B,H,0 y C
también son conciclicos.

De esta manera, probar que la Recta de Euler es la bisectriz del angulo < CHB3; = 602 es equivalente a
probar que el angulo < CHO = 302.

A Pero esto es cierto, sin mds que
observar las siguientes igualdades
entre angulos inscritos en la misma
circunferencia.

< CHO =< CB0O =< BCO0O = 30~

Por tanto, la recta de Euler es bisectriz
del angulo CHB3. cqd m

Recta de Euler

(<=) La recta de Euler es bisectriz del angulo CHB;.

El angulo ACHB3; = 4BAC = a. Esto es facil de ver al notar que los puntos B3, H,C3 y A son
conciclicos. Consideramos los puntos H;, y H,., puntos simétricos de H respecto de B3 y (3,
respectivamente. Construimos los triangulos HCH, y HBH,. Probaremos que ambos triangulos son
equilateros. Vedmoslo para el primero de ellos.

Observamos que la recta de Euler al ser bisectriz del angulo en H sera también mediatriz del lado CH,.

Por tanto, en el triangulo rectangulo HH'H,,
la suma de los angulos agudos:

4HH,C = a y 4H'HH, = %

verificaran la relacion:

a+%=909—> a=602 cqd m

Recta de Buler




