
Problema 755.-   
Sobre un ángulo de 60º (VIII) 
Sea ABC un triángulo acutángulo y escaleno con AB<AC. Sea O el circuncentro. Sea H el ortocentro. 
Sean B5 y C5 respectivamente los puntos de intersección de la recta de Euler con AC y AB. 
HB5=OC5 si y sólo si <A=60º. 
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(⇒)  HB5=OC5.   
Si HB5=OC5 entonces N, punto medio de OH, será punto medio de 𝐵5𝐶5. El punto N es el centro de la 

Circunferencia de Euler y esta circunferencia tiene como radio 
𝑅

2
, siendo R el radio de la circunferencia 

circunscrita l triángulo inicial ABC.  
 
En esta circunferencia resulta que los pares de 
puntos (𝐵3; 𝐶′) y  (𝐶3; 𝐵′) se corresponden 
según la simetría axial respecto de la mediatriz 
del segmento 𝐵5𝐶5 , luego la mediatriz del 
segmento OH. Por tanto, como los pares de 
puntos  simétricos concurren en el vértice A, 
resulta que 𝑂𝐴 = 𝐴𝐻 = 𝑅 y, por el problema 747 
de la Revista, el ángulo A es de 60º. 

                ∡𝐴 = 60º                  𝑐𝑞𝑑   ∎ 
 

 ⇐  ∡𝐴 = 60º     
Si el ángulo ∡𝐴 = 60º entonces, por el mismo problema 747 de la Revista, 𝑂𝐴 = 𝐴𝐻 = 𝑅.  

Como por el problema 744, la recta de Euler es 
bisectriz del ángulo 𝐶𝐻𝐵3, el triángulo 𝐴𝐵5𝐶5  será 
equilátero y, por tanto 𝐵5𝑂  𝑦  𝐶5𝑂  serán iguales.  
 
De este modo, resulta evidente que 

 𝐻𝐵5 = 𝑂𝐶5 𝑐𝑞𝑑   ∎ 

 
 

 

 

 

 


