Problema 757.-

Sobre un dngulo de 609 (IX)

Sea ABC un tridngulo acutangulo y escaleno con AB<AC. Sea O el circuncentro. Sea H el ortocentro.
Sean Bsy Cs respectivamente los puntos de interseccidon de la recta de Euler con ACy AB. Sea D el punto
medio del arco de la circunferencia circunscrita que no contiene al punto A.

Las rectas DBs y DCs son respectivamente mediatrices de CH y BH si y sélo si <A=602.
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(=) Las rectas DBsy DCs son respectivamente mediatrices de CHy BH.

Como ACy AB son mediatrices de HHj, y HH,., respectivamente entonces la recta de Euler es mediatriz de los
lados CHy, y BH,..

En definitiva, dichas rectas CHy, y BH, son paralelas
entre si y determinan los mismos arcos sobre la
circunferencia,

4H,AH. = ACDB.

Ademads como DBs; y BC; son paralelas,

las cuerdas AH, = BD.

Del mismo modo, probariamos que AH, = CD.

Por un lado, H es el ortocentro del tridngulo ABC.
Por tanto, AH es perpendicular al lado BC. Como OD
es mediatriz del segmento BC, resulta que AHy OD
son paralelas:

Por otra parte, AO es mediatriz del lado H,H .y
como CH_. y BHj, son perpendiculares a

DH,y DH_, respectivamente. Por tanto, DH es
perpendicular al lado Hy H,.. En definitiva, DH es paralela al radio AO. En definitiva, el cuadrildtero AHOD es un
paralelogramo y asi AH =OD= Ry, por el problema 747 de la Revista, el angulo en 44 = 602 cqd m

(&) 24 = 60°
Si el dngulo 44 = 602 entonces ya hemos probado que el tridngulo CHH,, es equilatero. Como ya quedd también
probado, la recta de Euler es entonces bisectriz del angulo £CHH,, y, por tanto también mediatriz del lado HH,,.

En definitiva, como estas dos mediatrices se
cortan en el puntoBs, la recta H, Bs sera la
mediatriz del lado HC.

Ahora bien, esta recta H;, Bs también sera
bisectriz del angulo £CH, B vy, por tanto, pasara
LH por D, punto medio del arco de la circunferencia
circunscrita que no contiene alpunto A cqd =

Recta de Euler




