Problema 757

Siga ABC un triangle escalé i acutangle amb AB< AC.

Siguen B, C.els peus de la recta d’Euler amb els costats A_C, BC.

Siga D el punt mig de I'arc de la circumferéncia circumscrita que no conté A.

Les rectes DB i DC, s6n, respectivament, mediatrius de CH i BH si i només si
A =60°.

Solucié Ricard Peir6 i Estruch:
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Suposem que rectes DB, i DC son, respectivament, mediatrius de CH i BH.
ZABH =90°-A.

/BHC ¢ = ZABH=90°-A.

ZACH =90°-A. C
ZCHB ; = ZABH=90°-A.

ZCHB =180°-A.

Aleshores, 2(90°-A)+180°-A =180°.

Resolent 'equacio, A = 60°.
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Suposem que A =60°.

ZC AH= /B,AO = 90°-B.

AH b

= =2R.
cos60° sinB

Aleshores, AH=AO=R
. A .
Aleshores, el triangle AHO és isosceles.
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La bisectriu AD de I'angle A del triangle AHO és bisectriu de I'angle A del triangle

ACASH5 i perpendicular a la base, aleshores, el triangle ACASB5 és equilater.
ZABH = 90°-A =30°.

ZHC B =180°-60 =120°.

Aleshores, ZC.HB =30°.

Aleshores, E = E

OD =DH.

OD =0B.

Aleshores, BD = DH.

Aleshores, fs és mediatriu del segment BH.

Analogament, DB és mediatriu del segment CH.



