Problema 757

Sea AI%C un triangulo escaleno y acutangulo con AB<AC.

Sean B, C.los puntos de interseccion de la recta de Euler con los lados A_C, BC.
Sea D el punto medio del arco de la circunferencia circunscrita que no contiene A.
Las rectas DB y DC; son, respectivamente, mediatrices de CH y BH siy solo si
A =60°.

Solucién Ricard Peir6 i Estruch:
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Supongamos que rectas DB, i DC son, respectivamente, mediatrices de CH y BH.
ZABH =90°-A.

/BHC; = ZABH = 90°-A.

ZACH =90°-A. C
ZCHB ; = ZABH = 90°-A.

Z/CHB =180°-A.

Entonces, 2(90°-A)+180°-A =180°.

Resolviendo la ecuacién, A = 60°.
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Supongamos que A =60°.

/C.AH= /B,AO =90°-B.

AH b

= =2R.
cos60° sinB

Entonces, AH=AO=R
- A -
Entonces, el triangulo AHO es isOsceles.

R A
La bisectriz AD del angulo A del triAingulo AHO es bisectriz del angulo A del triangulo

ACASH5 y perpendicular a la base, entonces, el triangulo ACASB5 es equilatero.
ZABH = 90°-A = 30°.

ZHC ;B =180°-60 =120°.

Entonces, ZC.HB =30°.

Entonces, E = I—E

OD =DH.

OD =OB.

Entonces, BD = DH.

Entonces, DC; es mediatriz del segmento BH.

Analogamente, DB, es mediatriz del segmento CH .



