Problema 759

Sobre un angulo de 60°(X)

Sea ABC un triangulo acutangulo y escaleno con AB<AC.

Sean C,4 y B4 los puntos medios de los lados AB y AC

Sean Bg y Cg los puntos de interseccion de OC, y OB, con AC y AB.

Las rectas BBg y CCg son paralelas de manera que la recta Bg Cg se corta con el lado BC en un punto
interior de BC si y so6lo si £ A=60°.

Solution proposée par Philippe Fondanaiche

1% partie

Si I'angle £ BAC =60°, alors les droites BB¢ et CCg sont paralleles

Soient O le centre du cercle circonscrit au triangle ABC et | le centre du cercle inscrit. Al est la
bissectrice de I'angle £ BAC.Les points B4 et C, étant les milieux des c6tés AC et AB, les droites OB4(ou
encore B4Ce) et OC, (ou encore C,4Be) sont médiatrices des cotes AC et AB.

Il en résulte que CcA = C¢C. Le triangle CcAC est isocéle de sommet Ce.

Comme £ C¢AC = ZBAC =60° ona £ CsCA =60° et le triangle ACCs est équilatéral. De la méme
facon le triangle ABBs est équilatéral.Les droites BB et CCg sont paralléles.

2°™ partie

Les droites BBe et CCe sont paralléles, alors ZBAC = 60°.

B4C¢ étant médiatrice de AC,le triangle CcAC est isocéle de sommet C, avec les relations:

CeA = CosC = AC/2c0os( £BAC) et £ CsAC = ZCesCA.

De la méme maniére B¢A = BsB= AB/2cos( £ BAC) et £ BcAB = £ B¢BA.

Donc AB/ AC = ABs / ACs et les triangles ABC et AB¢Cs sont semblables.

En conséquence £ AC¢Bs = £ ACB.

Par hypothése les droites BB et CCg4 sont paralléles entre elles.Comme la droite BsCs coupe le coté BC
en son intérieur,l'égalité des angles ~ AC¢B¢ et £ ACB entraine que les quatre points BBsCCe¢ sont
cocycliques et sont les sommets d'un trapéze isocele.

D'ou: Z£ACesC = £ACCs. Le triangle ACsC est équilateral comme d'ailleurs le triangle ABBe.

Dés lors £ BAC = 60°



