Problema 759.

Sobre un angulo de 602(X).

Sea ABC un trigngulo acutdngulo y escaleno con AB<AC. Sean C, y B, los puntos medios de los lados AB y AC. Sean B, y C, los
puntos de interseccion de OC, y OB, con ACy AB. Las rectas BB, ;.-f cC, scrn paralelas de manera que la recta B, € se corta con el
lado BC en un punto interior de BC Sf v s0lo si <A=602,

Solucion de Saturnino Campo Ruiz, Profesor de Matematicas jubilado, de Salamanca.

De los tridngulos rectangulos CgBsdy B CsA se tienen Al - cosA =- {1}1,r ABg-cosA=- (2} De ambas resulta
por division
AC. b

4B, ¢ (3)

y por tanto los tridngulos ABCy AB¢Cs son semejantes.

.Si las rectas BB y CC; son paralelas, entonces los tridngulos ABB,y AC;C son semejantes e isdsceles, teniéndose entonces

AE  AB; BB
= = de donde
AC,  AC CeC”

AB.-ACo=b-c (4)

Del producto de (3) y (4) obtenemos AC; = b, (y por tanto ABg = ¢) peropor (1), b-cosd =- pnrtantn A = a0=,

El tridangulo AB¢Cs se obtiene del triangulo ABC por una simetria respecto de la bisectriz de A. El punto de corte de BgCey BC
ha de ser fijo en esta simetria: K, el pie de esta bisectriz. El incentro | también es fijo y por tanto esos dos tridngulos tienen el

mismo circulo inscrito, de lo que deducimos que B;C¢ ha de sertangente al mismo.

.Reciprocamente, si 4 = 602, por (1) y (2), AC; = b= AC,y AB; =c = AB.
Los tridngulos ABBg y AC;C son isdsceles y por tanto BBg v CsC son paralelas.

Los triangulos semejantes ABCy AC; B son isométricos: pueden obtenerse por simetria respecto de la bisectriz de A ... etc.
como antes.
|



