Problema 760
Sobre un angulo de 60°(XI)

A R R
Sea ABC un triangulo acutangulo y escaleno con AB < AC.
SeanC, y B, los puntos medios de los lados AB y AC.
SeanBy; i C4 los puntos de interseccion de OC, y OB, con ABy AC.

Sea A, el pie de la bisectriz de A sobre el ladoBC .
Los puntos By, C; YA, estan alineados siy s6lo A =60°.
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Aplicando la propiedad de la bisectriz: 2 = b .

BA, € B4

Aplicando razones trigonométricas a los triangulos rectangulos o

A A
AB,C,, AC,By:
COSA = , COSA = c

2-AC, 2-ABq

=) A c4

Supongamos que B4, C4 i A, estan alineados.

A
Aplicando el teorema de Menelao al triAingulo ABC :

BC, AB, CA, ACs-c AB, b _

1. —=1.
AC, CB,; BA, AC;, Db-AB; C
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(b-2c-cosA) ———— =1.
(2b-cosA —c)
b—-2c-cosA=2b-cosA-c.
b+c=2(b+c)cosA.
COSA = 1 Entonces, A =60°.
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Supongamos que A=60°. AC; =——— =b, ABj=—+-=
2cos60° 2co0s60°

Veamos que los puntos By, C4 y A, del triangulo AABC cumplen las hipétesis del
teorema de Menelao.

BC; AB; CA, b-c ¢ b_,

AC, CB, BA, b b-cc

Entonces, By, C; YA, estan alineados.




