Problema 762

A - R
Siga ABC un triangle acutangle i escale amb AB< AC.
Siga H l'ortocentre i | 'incentre. Aleshores:
2/AH =3/ACB siinomeéssi A=60°. C

Solucio:

Siga P la projecci6é de H sobre AB

/ZHAB =90°-B. Z/AHP =B.

Z/AHC =180°-B. Z/AHB =180°-C.

(<)

Suposem que A =60°.

/BHC =180°-A =120°.

/BOC =12A =120°. ‘\
A >

ZBIC = 90°+E =120°.

Aleshores el quadrilater IHBC és ciclic.

A
ZIHB =180°-ZICB = 1800—% /

ZAHI = 360°~(ZIHB + ZAHB) = 3600—[1800—% + 180°—Cj = gc :

Aleshores, 2/AH =3/ACB.
=)

Suposem que 2/AH =3/ACB. ZAHI = gC.
/IHC = 1800—(4AHP + AAHI) =180°-B —gc =A —%C .
C 1

AICH = £1CB - ZHCB = 7 (90°-B)=B + 5 C—90°.

Z/CH = 1800—(4IHC + /ICH ) = 1800—(A - % C+B+ %C - QOOJ =90°-C.

/HBC =90°-C.

Aleshores, el quadrilater BHIC és ciclic ja que té els angles oposats suplementaris.
ZICH = ZIBH .

ZIBH = /IBA — /HBA = %B —(90°-A)=A+ %B ~90°

B+£C—90°:A+EB—9O°.
2 2
B+C=A_
2
180°-A

= A . Resolent I'equaci6: A =60°.

A
Nota: En aquest cas el circumcentre O del triangle ABC pertany a la circumferéncia
circumscrita al quadrilater IHBC.




