Problema 762

A - -
Sea ABC un tridngulo acutangulo y escaleno con AB< AC.
Sea H el ortocentro e | el incentro . Entonces: C
2/AH =3/ACB si sé6lo si A =60°,

Solucién de Ricard Peir6:

Sea P la proyeccion de H sobre AB
/HAB =90°-B. Z/AHP =B.

/AHC =180°-B. ZAHB =180°-C.
(<)

Supongamos que A =60°.

Z/BHC =180°-A =120°.

4\
/BOC =12A =120°. »
ZBIC = 90°+% =120°.
Entonces el cuadrilatero IHBC es ciclico. A /

C

/IHB =180°-/ICB = 1800—5

ZAHI =360°—(ZIHB + ZAHB) = 3600—(1800—% + 180°—Cj = gc :

Entonces, 2/AH =3 /ZACB.
=)
Supongamos que 2/AH =3/ACB. ZAHI = gc.

ZIHC =180°—(/AHP + ZAHI)=180°-B _gc = A —%c ,

ZICH = ZICB — Z/HCB = % —(90°-B)=B + % C-90°.

ZCH = 1800—(4IHC + ZICH ) = 1800—(A - % C+B+ %C - 90°j =90°-C.
/HBC =90°-C.

Entonces, el cuadrilatero BHIC os ciclico ya que tiene los angulos opuestos
suplementarios.

ZICH = ZIBH .

ZIBH = ZIBA — Z/HBA = %B —(90°-A)=A+ %B —90°

1 1 B+C

B+-C-90°=A+—-B-90°. A.
2 2 2

o__
180°-A = A . Resolviendo la ecuacion: A = 60°.

A
Nota: En este caso el circuncentro O del triangulo ABC pertenece a la circunferencia
circunscrita al cuadrilatero IHBC.




