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Problema 763. 

Hallar el perímetro mínimo de un triángulo cualquiera (abc) conocidas las alturas 

correspondientes a los lados a y b. 

 

 

Sánchez, J. (2016): Comunicación personal. 

El profesor Ricard Peiró resuelve un caso.  

Determinar el perímetro mínimo de un triángulo 


ABC  conocidas dos alturas ba hh  . 

 

Solución: 

Sean BEh,ADh ba   alturas del triángulo 


ABC . 

Si ba hh  . L’àrea del triángulo és 
2

hb

2

ha ba 



. 

Entonces, ba  , el triángulo és isòsceles. 

Aplicando raons trigonomètriques al triángulo rectángulo 


ADB : 

ah
Bsin

1
c   

Aplicando el teorema del coseno al triángulo 


ABC : 

Bcosbc2cbb 222  . 

c
Bcos

1
b2  . 

El perímetro del triángulo 


ABC  és: 

cb2)c,b(P  . 
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

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

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Bsin
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B2sin
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
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
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Bsin

Bcos

B2sin

B2cos4
h)B('P

22a . 

0)B('P  . 

0B2sinBcosBsinB2cos4 22  . Simplificant: 

01Bcos2Bcos 23  . 

Resolviendo la ecuación: 

2

51
,

2

51
,1Bcos


 . La única solución posible es: 

2

51
Bcos


 , "38'49º51

2

51
arccosB 


 .    rad9045568943.0B   

Con  la segona derivada comprobamos  que si 
2

51
Bcos


  es un mínimo de la 

función. 

Por tant0, poddemos calcular ba  , c. 
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