Problema 764

Sobre un angulo de 602 (XIII)

Sea ABC un triangulo acutangulo y escaleno con AB<AC.
Sean A, y B; los pies de las bisectrices de Ay B.

Conociendo que AB + BA,= AB,+BB;, es <ABC = 80°, si y sélo si <A=609.

Fondanaiche, P. (2016): Comunicacién personal.

Solucién del director

Sea £ABC=802

Estudiemos el valor de AB+BA;

Prolonguemos en AB, para lo que haremos el tridngulo BA;M isdsceles en B.
Asi tendremos el triangulo AA;M que tiene de dngulos 302, 1102 ,409.

Al ser BB,C isdsceles, BB,= B,C, con lo que AB,+BB; = AB,+B,C.

El triangulo AA,C tiene de angulos 309, 1109 ,409.

Asi es cqd, que AB + BA,= AB,+BB; .



Una aproximacién de la proposicion contraria.

El triangulo ABC es tal que £ZABC=802Yy, sean A, y B, los pies de las bisectrices de Ay B,
conociendo que AB + BA,= AB,+BB; .

Supongamos que sea ZBAC = 2a. Sera £LACB = 100 — 2a.

Supongamos sin pérdida de generalidad que AB=1.

- BA, _ 1 L BB, 1
Es en el tridangulo ABA,, Sna — sn(oo—a)’ y en el triangulo ABB;, Tna) — sin(a0—2a)
AB, 1

sin402  sin(1402 — 2a)
Asi debemos resolver la ecuacidn trigonométrica

sin(a) __ sin(2a)+sin 40°
sin(1002—a) = sin(140°-2a)

Que es: sin(a) sin(1402 — 2a) + sin(1002 — «) [sin(1402 — 2a) — sin(2a) — sin402] = 0

Dado que no tengo programa adecuado para resolver esta ecuacion, y que se convierte en

muy grande al desarrollarla, voy a comprobar si la solucidn pedida en el problema la satisface.

Tomemos pues a = 309

Deberia ser, con aproximacion a las centésimas:



0.5 *0.985 + (0.94)*[0.985-0.866-0.643]=0
Lo que concuerda.
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