Problema 769.-

OAB es un triangulo con <AOB = 90° y altura OH. P es un punto en la circunferencia con centro A y radio
AO. La bisectriz del angulo BPH se encuentra con la recta AB en Q.

Hallar el lugar geométrico de V, punto medio del segmento PQ al variar P sobre la circunferencia dada.

Fondanaiche, P. (2016): Comunicacion personal.

Solucion de Florentino Damian Aranda Ballesteros, profesor del IES Blas Infante de Cérdoba.

Una vez realizada la construccidn indicada en el enunciado, se destacan los siguiente hechos geométricos:

1.- El dngulo LOAB = LtHOB = a,yaque OH 1 AB; OB 1 AO.

2.- En la circunferencia I}, de centro Ay radio AO, el angulo £0'0OB = £HOB = a es semiinscrito, siendo O’el
punto donde la altura OH encuentra a dicha circunferencia I;.

3.-Sean Qy Q/, los pies de las bisecrices interiores y exterior, respectivamente del angulo ZHOB = a en el

tridngulo OHB. Como OH 1L HQ'; 0Q 1 0Q’, el 4ngulo £0Q'Q = £HOQ = % Por tanto, al ser £0Q'Q = % -

El punto Q es el punto diametralmete opuesto al punto Q en la circunferencia I;.

4.- Por tanto, la circunferencia de diametro QQ’ es la que se denomina de Apolonio. Esta circunferencia verifica
. - PH _ OH
ademas ser el Lugar geométrico de los puntos P del plano que 505" (CTE).

A ella también pertenecen los puntos P para los cuales, el segmento PQ es la bisectriz del angulo 2BPH.
Ver con mayor detalle en este misma Revista, el Problema 18:
http://www.aloj.us.es/rbarroso/trianguloscabri/sol/sol18sat.htm

5.- La homotecia de centro el punto Qy de razén %, transforma un punto P de I’} en el punto V, punto medio del

segmento PQ.

Al variar P sobre la circunferencia
I, Vrecorrera I, circunferencia
de diametro AQ.
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