Problema 770

Dado un triangulo ABC, sean | suincentro,y Dy E

los pies de las bisectrices interiores de los vértices By C.

Sea lJ la bisectriz interior de DIE y sea IK |a bisectriz interior de BIC.

Es <A=602 si y solo si IK=2 1J.

Seimiya, T: Crux Mathematicorum (sin especificar)

Resolucion por : Silver Palacios ; e
Por propiedad: C, K, Ay R forman una cuaterna armanica.

Luego BR es bisectriz exterior del triangulo ABC y al prolongar
CD hasta cortar a BR en F, se observa que F es excentro del
triangulo ABC.

Entonces: m2FBN=m2FAN=90, es decir el cuadrilatero FBNA

es inscriptible, por lo cual:
mzAFN=x/2 A mzNAB=m<NFB=a

Ahora se observa que los puntos F, D, Ny C forman también una cuaterna
arménica. Si tomamos R como vértice del haz arménico que pasa por F, D,
Ny C tendremos que los puntos Q, N, P y M formaran una cuaterna arménica.
Luego: PM=3k

Ahora: ANFM~ANAQ, de donde se deduce que FN=2(AN)

Finalmente el tridngulo rectangulo FAN es notable

‘. x=60



