Problema 774.- Sea el triangulo ABC. Sobre el exterior de sus lados se dibujan los triangulos equilateros BCD, ACE y ABF de areas
P, Q, R, respectivamente.

Sea S el drea del trigingulo ABC. Probar que 5+P=Q+R si y solo si el angulo BAC mide 602,
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C=Anga de ACE = 167 4186

S=Area de BCA = 1231818

P=Area de BCD = 134. 8705

El drea de un tridngulo equildtero es A= 12 " Aplicandola, tendremos para la suma de las de los triangulos exteriores

opuestosa By C: @ + R =ij' (B% +c?).
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El drea del tridngulo ABCse puede expresar como 5=Ebc-senﬂ. La suma con la del triangulo que resta es

—

1 3
5+P=Ebc-senﬂ+%-a2_

3 1
La igualdad de esas sumas equivale a %- (—a?+ b?+c?) = ~bc -send.

Segln el teorema del coseno —a? + b% + ¢? = 2bc - cos 4, por tanto, sustituyendo, se tiene

?bc -cosd = Ebc- sen A

o bien
tan 4 =‘-."'§

Mecesariamente el angulo A ha de ser 602 y reciprocamente.



