Pr. Cabri 778
propuesto por C. Beade

= Enunciado

Sea el triAngulo ABC. Sobre el exterior de sus lados se dibujan los triangulo equi-
lateros BCD, ACE y ABF de areas P, Q, R, respectivamente. Sea S el area del trian-
gulo ABC Probar que P - S = Q + R si y sélo si el angulo BAC mide 120 °.

= Solucion de César Beade

Sea el triAngulo ABC con vértices A(0,0), B(1,0) y C(a,am). Es decir, C esta sobre la
recta de pendiente m que pasa por A.
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En estas condiciones, D=(1;—a + % V3 am, % V3 (1-a)+ ? ,

E=(2-1vV3am, B2 amyy =t 5y

Las areas de los triangulos son:
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S=, P—Z\/§(1—2a+a (1+m?)), Q—Zx/ga (1+m?)y R=~"-.
Vamos a calcular una relacion general entre P, Q, Ry S y para ello resolvemos, en K,
la ecuacion P+kS = Q+R.

Obtenemos k= %=£.

Sik=1 e m=+vV3 o <A=60° < P+S = Q+R (problema 774)
Ysik=-1 e m=-V3 & <A=120° < P-S = Q+R (problema 778)

Y podriamos extender el problema construyendo sobre los lados otras figuras en
lugar de tridngulos equilateros.



