Problema 785.-

El lado BC del triangulo ABC se extiende desde C hacia D tal que CD=BC.
El lado CA se extiende desde A hacia E tal que AE=2CA.

Demostrar que si y solo si AD=BE, el tridngulo ABC es rectangulo.
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Solucion de Florentino Damian Aranda Ballesteros, profesor de Matematicas del IES Blas Infante de Cérdoba.
Dado el tridngulo AABC, realizamos la construccién del enunciado.

O c

= (AD = BE)

Entonces podemos considerar que el punto A es el baricentro del tridngulo ABDE.

De este modo, resultaria la siguiente configuracion de segmentos y angulos que conduciria a que el
triangulo AABC es rectdngulo en A.
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=(ABAC=%<—> a? =b%*+c?)
Vamos a probar que, en efecto, AD = BE.
Sea ahora el tridngulo rectangulo ADAA’, donde AA = h,. Ahora tenemos que AA = h, = —.

. 1 b2
Ademas sabemos que CA = - Por tanto, llegamos a obtener que:

2 2 2 _p2
AD? = AD? +h,* = (a+2)2 + (=) =a? +2p% +5; LD g2y g,

Por otra parte, en el tridngulo rectangulo ABAE, BE? = AB2 + AEZ.
BE? = c? + (2b)? = ¢® 4+ 4b% = a? — b? + 4b? = a® + 3b>.
En definitiva, AD = BE.




