
Problema 785 

Problema 1.- El lado BC  del triángulo


ABC  se extiende desde C hacia D tal que 

BCCD  . 

 El lado CA  se extiende desde A hacia E tal que CA2AE  . 

Demostrar que si y solo si BCAD  , el triángulo 


ABC  es rectángulo 

 

Solución de Ricard Peiró: 

)(  

Supongamos que el triángulo 


ABC  es rectángulo, 

º90A   

Aplicando el teorema del coseno al triángulo 


BAD : 

a

c
a2c2a4cBcosa2c2a4cAD 22222
 . 

Simplificando: 

222
c3a4AD  . 



BAE : Aplicando el teorema de Pitágoras al triángulo rectángulo 

222
cb4BE  .  

Aplicando el teorema de Pitágoras al triángulo rectángulo 


ABC : 

222 cba  , entonces,  

222
c3a4BE  . 

Entonces, BCAD  . 

)(  

Supongamos que BCAD  . 

Aplicando el teorema del coseno al triángulo 


ACD : 

Ccosab2baAD 222
                                      (1) 

Aplicando el teorema del coseno al triángulo 


BEC : 

Ccosb3a2b9aBE 222
                                   (2) 

Igualando las expresiones (1) (2): 
2b2Ccosab2                                                         (3) 

Aplicando el teorema de Pitágoras al triángulo rectángulo 


ABC : 

222 cbaCcosab2                                           (4) 

Igualando las expresiones (3) (4) 
2222 cbab2  . 

Entonces, 222 cba  . 

Aplicando el teorema inverso del teorema de Pitágoras: 

º90A  , entonces, el triángulo 


ABC  es rectángulo. 
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Resultado: 2,00



 


