Problema 792. Dado un tridngulo AABC' cuyos lados miden a = BC, b =
CA, c = AB, demuestre que a® — b> = bc si y solo si ZCAB = 2/ABC.

De Diego y otros, Problemas de oposiciones al Cuerpo de Ensenanza

Secundaria. Tomo 6. (p. 133) Editorial Deimos (2014).

Solucién de Ercole Suppa.

Utilizamos las notaciones de geometria del tridngulo: R = circunradio,
a = /LBAC, p = LZABC, v = ZBCA. Por supuesto, teniendo en cuenta las
relaciones conocidas a = 2Rsina, b = 2Rsin 5 y ¢ = 2R sin -y, tenemos que:
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sin (o — ) = sin ()

sin (o — B) sin~y = sin Ssin~y

sin (o — ) sin (a 4+ ) = sin Ssiny

(sincos B — cos asin 3) (sin v cos B + cos asin 3) = sin 3 siny

sin avcos? B — cos? asin® B = sin B sin~y

sin? a (1 — sin® ﬂ) — (1 — sin? a) sin? B = sin Bsiny
sin? & — sin” B = sin Bsiny

4R%sin? o — 4R?sin® 8 = 2Rsin - 2Rsin~y

a? — b2 =be

y esto concluye la demostracion. O



