Problema 794.-

ABC es un tridangulo y su circulo circunscrito (I).
D es un punto corriente de (I).

Las lineas ACy BD se cortan en un punto P.

Las lineas AB y CD se cortan en un punto Q.

Las lineas BC y AD se cortan en un punto R.

Las lineas ACy QR se cortan en un punto S.
Cuando el punto D recorre el circulo T

1) Demostrar que la recta PQ pasa por un punto fijo que se determinara.
2) Encontrar el lugar del segundo punto de interseccidn de los circulos circunscritos a los
triangulos ABS y CDS.
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Apartado (1).

Una vez construida la figura, observamos que aplicando el Teorema de Brianchon al cuadrildtero ADBC, las tangentes
a la circunferencia [ en los puntos B y C se cortan en un punto G, que estara alineado con Py Q.

En definitiva, como este punto G viene Unicamente determinado por los vértices B y Cy la circunferencia circunscrita I'
al tridngulo ABC, la recta PQ pasa por este punto fijo G.
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Apartado (2).
Lema previo. (sin demostracidn). Si el punto D recorre la circunferencia [, el
angulo £ADS es constante y fijo.

Corolario.

Si el punto D recorre la circunferencia I, el angulo £CDS es constante y fijo.

Dem. — Trivial a partir del Lema previo, ya que
AADC =m — 4C

Apuntes para una solucién.

Sea F el segundo punto de interseccion de los circulos circunscritos a los triangulos ABS y CDS. Vamos a probar que el
angulo £BFC es fijo y constante para cualquier posicion del punto Dy, por tanto, del punto F.

Para ello, veamos que ABFC = ACFS = ABAS (= 4BAC) — 4CFS = 4ABAC — ACDS.

Ahora bien, por el Corolario previo, £CDS
es fijo y constante. Por tanto, en efecto,
4BFC esfijoy constante y de este modo,
F ha de pertenecer al arco capaz sobre el
segmento AB y bajo el dngulo 4BFC.

Ahora bien, a este Lugar también
pertenecerd el punto H, interseccion de las
rectas tangentes a la circunferencia ', en
los puntos Ay C, ya que es el punto H el
punto fijo de la recta RS cuando D recorre la

circunferencia I, (apartado 1).

En definitiva, el LG del punto F sera la
circunferencia circunscrita al tridngulo BCH.




