PROBLEMA 7961

Puig Adam, P., Curso de Geometria métrica (1986) 324 (avec A’B’C”)
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Traits : ABC un triangle,
1 le cercle inscrit a ABC,
A'B'C' le triangle médian de ABC,
A", B" C" les points de contact des secondes tangentes a 1 issues resp. de A', B', C'
et X, Y, Z les points d'intersection (A'A") et (B'C"), (B'B") et (C'A"), (C'C") et (A'B).
Donné : X, Y et Z sont alignés.
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Notons D le point de contact de 1 avec (BC)

et D" le symétrique de D par rapporta A'.
D'apres Jean-Victor Poncelet ¢ A, D' et D" sont alignés.
D'apres Amédée Mannheim 4 A, D' et A" sont alignés.
Conclusion partielle : d'apres I'axiome d'incidence la, A, D', A" et D" sont alignés.
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Notons 2 le cercle de Spieker de ABC

et A* le point de contact de 2 avec (B'C").
D'aprés Theodor Spieker s, A* est sur (AD").
D'aprés Euclide "Tangentes égales” s, A'A"=AD;
par hypothése, AD =AD";
par transitivité de =, A'A"=AD"
Scolie : (XA*®) /| (A'D").
Le triangle A'A"D" étant A'-isocéle, le triangle XA"A* étant X-isocéle.
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e Conclusion partielle : d'aprés Jacob Steiner 7 X est sur l'axe radical de 1 et 2.

e Mutatis mutandis, nous montrerions que Y est sur I'axe radical de 1 et 2
Z est sur I'axe radical de 1 et 2.

e Conclusion : X, Y et Z sont alignés.
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