PROBLEMA 799*

Jean-Louis Ayme

VISION
Figure :
B
Traits : ABC un triangle,
1 le cercle inscrit a ABC,
DEF le triangle de contact de ABC,
AB'C' le triangle médian de ABC,
A", B", C" les points de contact des secotdegentes & issues resp. de A', B, C'
et X, Y, Z les points d'intersection (A'A") &K), (B'B") et (FD), (C'C") et (DE),
Donné : X, Y et Z sont alignés.
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B C
* Notons D, E, F les antipbles de D, E, Ftretament al
et Td', Te, Tf' les tangentes Aresp. en D', E', F'.

» D'apres Amédée MannheiiCf. Annexel),  Td' Te' Tf passent resp. par X, Y, Z.

* Notons u,Vv,w les points d'intersection redpTe'etTf', Tf' et Td', Td' et Te.
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» Scolie : UVW est homothétique a ABC.

* Notons Na' le point de Nagel du triangle UVW.

» D'apres Ross HonsberddCf. Annexe2), (DU), (EV) et (FW) concourent en Na'.

e D'aprés Desargues "Le théoréme des deux tesiigl
(XYZ) est l'arguésienne des triangles persigedEF et UVW de centre Na'.
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e Conclusion: X, Y et Z sont alignés.

ANNEXE

1. Un résultat d’Amédée Mannheim

Traits :

Donné :

et

ABC un triangle,

1 le cercle inscrit de ABC,

DEF le triangle de contact de ABC,
0] I'antipble de D relativementia
A le milieu de [BC],

U

le point de contact de la seconde tangedtessue de A'

X le point d'intersection de (EF) et (A'U).

(UX) est la tangente &ien U.

2. Un résultat de Ross Honsberger

Traits :

Donné :

et

A

ABC un triangle,

1 le cercle inscrit de ABC,

I le centre dd,

DEF le triangle de contact de ABC,

D' I'isotome de D relativement a [BC]
U I'antipdle de D relativementla

U est sur (AD").



