
Problema 811.- 
Sea un triángulo ABC. D es el pie de la altura de A sobre BC. Cualquier recta (Δ) que pase por D corta 
el círculo circunscrito  ABD en el segundo punto E y el círculo circunscrito  ACD en el segundo punto F. 
Determinar el lugar del punto medio de EF cuando (Δ) pivota alrededor de D. 
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Respuesta: El lugar del punto medio de EF cuando (Δ) pivota alrededor de D es la circunferencia que 
circunscribe al triángulo rectángulo ADA', siendo A', punto medio de BC. Observamos este hecho a 

partir de la pertenencia a dicho lugar de los 
vértices del propio triángulo ADA'. 

Estableciendo el siguiente sistema de coordenadas  

 𝐸𝑗𝑒𝑂𝑋 = 𝐵𝐶, 𝐸𝑗𝑒𝑂𝑌 = 𝐴𝐷, 𝐹 =  0,0  . 

En este sistema, los vértices de nuestro triángulo serán 

𝐵 𝑚, 0 , 𝐴 0,1 , 𝐶 =  −𝑛, 0 , 𝑠𝑖𝑒𝑛𝑑𝑜 𝑚, 𝑛 > 0. 

Por tanto, la circunferencia 𝐶1 que circunscribe al 

triángulo rectángulo ABD tendrá de ecuación:  
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Asimismo, la circunferencia 𝐶2que circunscribe al 

triángulo rectángulo ACD tendrá de ecuación:  

𝐶2 ≡  𝑥 +
𝑛

2
 

2
+  𝑦 −

1

2
 

2
=

𝑛2+1

4
  

 

Una recta variable que pase por el origen de coordenadas 𝐷(0,0) tendrá de ecuación 𝑦 = 𝑎𝑥, 𝑎 ∈ 𝑅. 

Hallamos entonces los puntos E y F, respectivamente: 
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Luego el punto medio L de EF tendrá de coordenadas,   

𝐿 = (
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Vamos a probar que este punto pertenece a la circunferencia ∁ circunscrita al triángulo rectángulo ADA', 

siendo 𝐴′(
𝑚−𝑛

2
, 0), punto medio de BC.     
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Para ello, sustituimos en esta ecuación las coordenadas del punto L. 
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En definitiva, 
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