Problema 811

Sea un triangulo ABC. D es el pie de la altura de A sobre BC. Cualquier recta (A)
gue pase por D corta el circulo circunscrito ABD en el segundo punto E y el circulo
circunscrito ACD en el segundo punto F.

Determinar el lugar del punto medio de EF cuando (A) pivota alrededor de D.
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232t st oty St e e e SUUpONGaMos una posicion cualduiera
=> EG os paralolo a FH de la recta (A) que pasa por el punto
D y corta al circulo circunscrito a ABD
en el punto E y al circulo circunscrito a
ACD en el punto F.
Supongamos también otra recta
cualquiera que pasa por el punto A de
modo que corta al circulo circunscrito
a ABD en el punto G y al circulo
circunscrito a ACD en el punto H.
En la figura se cumplen las siguientes
igualdades de angulos: el angulo ADF
= al angulo AGE al ser suplementarios EGA y EDA por ser EDAG un cuadrilatero
inscriptible; el suplementario del angulo AHF = al angulo ADF al ser suplementarios
ADF Y AHF por ser EDFH un cuadrilatero inscriptible. En consecuencia EG es
paralelo a FH.

x4=a3 porser MN paralelo a FH => ADMN es inscriptible Al hacer una reCta paralela y
equidistante a las rectas EG y FH
cortan en los puntos medios M y N de
los segmentos EF y GH como el
angulo EGA = MNH por ser angulos
correspondientes, ADMN es un
cuadrilatero inscriptible. Por lo tanto el
lugar del punto medio M de EF
cuando (A) pivota alrededor de D es
una circunferencia.

Un diametro de esta circunferencia es
la mediana ma del triAngulo ABC, que
corresponde con la hipotenusa del
triangulo A-D-Ma ya que el pie Ma de la mediana ma es el punto medio del lado BC,
siendo BC una posicion de la recta (A) que pivota alrededor de D.




