Problema 812.-

Sea O el centro de la circunferencia circunscrita al triangulo ABC.

Sea K el centro de la circunferencia circunscrita al triangulo BOC, que interseca AB en My a AC en N.
El punto L es simétrico de K respecto a NM.
Demostrar que AL es perpendicular a BC.
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En principio notamos que los puntos M y N son los puntos de interseccion de las mediatrices m;, y m,, sobre

los lados ¢ y b, respectivamente. Observamos esto con mayor detalle:
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(angulo exterior al triangulo rectangulo AC'N).
I
Como 4BOC = 24A, entonces A0BC = >~ ZA.

Por tanto, 40NC + 40BC = % +4A+ % —4A =m.

De este modo, el cuadrilatero ONBC es inscriptible.
De igual modo, lo sera el cuadrildtero OMBC.
Sea pues la construccién considerada en el enunciado.

Observamos que el tridngulo AMC es isdsceles ya que 44 = AMAC = AMCA.

--------
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Por tanto, la circunferencia circunscrita
al tridangulo MNA, tendra como centro al
punto L, punto simétrico de K respecto
del segmento MN, ya que ambas
circunferencias son arco-capaz del mismo
angulo 44 y del mismo segmento MN.
Consideramos el triangulo ABD, siendo D
el punto de interseccion de la recta AL
sobre el lado BC.
En este tridngulo, tenemos que
A4ABD = 4B. Por tanto,

ZMNC =m— 4B - AMNA = 4B.
Como quiera que

AMNA = 4B —» 4LAM =7 — 4B.

Es decir, 4DAB = % — 4B.

En definitiva, ADB = %

Asitenemos que AL es perpendicular a BC, cqd m
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