Problema 818

Una recta paral-lela al costat AC d’un triangle equilater ABC intersecta a AB en Mia
BC en P, construint el triangle equilater BI\A/IP .

Siga D el centre del triangle BFA’IVI i E el punt mig del segment AP.

A
Determineu els angles del triangle CDE .

Honsberger, R. (1997): In Pdélya's Footsteps (Dolciani Mathematical Expositions
Number 19)(MAA)(p. 125)

Soluci6 de Ricard Peir6 i Estruch.

A
Considerem el triangle ABC amb les segtients coordenades:
B(0,0), C(2c, 0), Alc, cv3). )
Siga P(2x,0).

Aleshores, M(x, x\/§). Aplicant la propietat del baricentre:
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Les coordenades del punt mig E del segment AP son;

2 2

E[2x+c’£]. D

A
Calculem els costats del triangle CDE :

J3Y 4
CD = (20—x)2+[XTJ =\/402—4cx+§x3.

2 2
CE:\/(ZX;C —ch +[§J =+/3c? —3cx+x? .

2 2
DE = [[Z&*FC ) & —Cﬁ——xﬁ =1/02—cx+lx2.
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Notem que CD’ = CE_ +DE- . Aplicant el teorema invers de Pitagores:

A
El triangle CDE és rectangle ZCED =90°.
A més a més, Ifz%ﬁ.

Aleshores, Z/EDC =60°, Z/ECD =30°.


https://de.wikipedia.org/wiki/Ross_Honsberger

