Problema 818
Problema 818

Una recta paralela al lado AC de un tridngulo equilatero ABC intersecaa ABen My a
BC en P, construyendo el tridngulo equiatero BMP.

Sea D el centro de BMP(incentro, ortocentro,...) y E el punto medio de AP. Determina
los &ngulos del triangulo CDE.

Honsberger, R. (1997): In Polya's Footsteps (Dolciani Mathematical Expositions
Number 19)(MAA)(p. 125)

Solucién de Ricard Peiré i Estruch.

A
Consideramosel triangulo ABC con las siguientes coordenadas:
B(0,0), C(2c,0), Alc, cv/3).
Siga P(2x, 0).

Entonces, M(x, x\/§). Aplicando la propiedad del baricentro:
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Les coordenadas del punto medio E del segmente AP son:
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A
Calculemos los lados del triangulo CDE :

Y 4
CD = |(2c —x)? +| 22 =\/4cz—4cx+—x3.
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2 2
CE:\/(ZX;C—ZCJ +(§J =+/3c? —3cx+x2.

2 2
DE:\/[ZX;C—XJ J{—C\E——X\EJ = cz—cx+%x2.

2 3

Notamos que CD~ = CE- +DE . Aplicando el teorema inverso de Pitagoras:
A

El triangulo CDE es rectangulo ZCED =90°.

Ade mas, DE =%($ )

Entonces, Z/EDC =60°, Z/ECD =30°.


https://de.wikipedia.org/wiki/Ross_Honsberger

