Quincena del 1 al 1% de Abril de 2017.

Problema 818.- Una recta paralela al lado AC de un trigngulo equildtero ABC interseco a ABen M y a BC en P, construyendo el

triangulo equidtero BMP.,

Sea D el centro de BMP (incentro, ortocentro,...) y E el punto medio de AP, Determina los dngulos del triangulo CDE,
Honsberser, F. [1997): In Palya's Footsteps [Dolciani Mathematical Expositions Number 19)[MAA)p. 125)

Solucion de Saturnino Campo Ruiz, Profesor de Matematicas jubilado, de Salamanca.
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Supongamos que el tridngulo equildtero ABC tiene lado 1. El tridngulo EMP, semejante a él, tiene lado k (la razdn de
semejanza).

En el tridngulo ACP podemos calcular el valor de la mediana CE, pues conocemos el lado €4, CP = (k — 1)y el dngulo

comprendido £ACP = 120°,

Aplicando el teorema del coseno podemos poner AP? = CP2+ CA%2+ CP - C4, con ello

2 CPE4CA®  AP? cP+cA-cPh.c4 . )
CEf=—7— /= " y expresando CP en funcidn de k resulta al fin
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En el tridngulo BCD podemos calcular CD, pues conocemaos el dngulo en B (30%)y las longitudes de los lados BCy

BD=k-BG =—.
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Resulta asi aplicando otra vez el teorema del coseno
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Por ultimao, en el tridngulo A'ED tenemos la misma situacion: conocemos el dngulo en A" (también 30%) y los lados del mismo,

ya que A'E es la paralela media de ACP, portanto, A'E = g = k:l, A'D=BD —BA'= % -z
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Es facil comprobar ahora que se trata de un tridngulo rectdngulo pues, CD? = CE? + ED? ademas, DE es exactamente la mitad

de la hipotenusa, o sea, es el tridngulo rectangulo 90, 60,30.m



