Problema 836

Sobre los lados CA y CB d'un triAngulo rectangulo is6sceles AI%C se toman los
puntos D y E tales que CD =CE. Las perpendiculares desde Dy C a AE intersectan
la hipotenusa AB en K y L, respectivamente. Demostrar que KL =LB.

a) Determinar D tal que CD =CE =KL =LB.

b) Determinar D tal que AK =KL =LB.

Solucioén:

Sea T la interseccion de CL y DE. ~———B S A SN
Les rectas CL y DK son paralelas.
E, DE son paralelos. L
Entonces, DKLT es un paralelogramo. Entonces:
LK =DT. p
Consideremos la recta r perpendicular al cateto CcB por el E
punto B.
Larectary larecta CL es cortan en el punto P.
[CAE = OBCP, OECA = DPABC = 9AO°, CA =CB, entonces: g IG "
Los tridngulos rectangulos ACE, CBP son iguales.
Entonces, CE =BP.
OCDT =0PBL =45°, OTCD = OLPB. Entonces:
Los triangulos CIADT, PI%L son iguales. B
Entonces, DT=LB.  TUTTTRITTTTTOpTTTToTTopTTTC
Por tanto, KL =LB.
L

a)

SiCE=CD=LB= H, entonces,

- - A

CA =LA, entonces, el tridngulo CAL es isOsceles.

Por tanto, AE es bisectriz del angulo A.
Entonces, BD es bisectriz del &ngulo B.

b) B
Si AK =KL =LB, las rectas CL y DK son paralelas, B iy -
entonces:
CD = AD. Entonces, D es el punto medio del cateto
CA.
E




