Problema 860

A -
En un triangle rectangle isdsceles ABC, AC =BC, I'angle bisectriu de A talla el costat
BC enel punt P. Demostreu que la longitud del segment PB és igual al diametre del

cercle inscrit de ABC . B
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Solucié 1 Ricard Peir6 i Estruch: A
Siguen AC =BC =a catets del triangle rectangle isosceles. ™ '
Siga AB =c la hipotenusa.

Siga | I'incentre. Siga T la projeccio de | sobre el catet AC. C T

El radi de la circumferencia inscrita al triangle rectangle és:

r=m=cT=222¢
2
AT=S.
2
A A
Els triangles rectangles PCA, ITA s6n semblants. Aplicant el teorema de Tales:
__ 2a-c
2 =_ 2 . Aleshores, CP= M.
a c c
2
_ _ 2 _ )
PB=a—CP=a—2a ac _2ac-2a .

C C

A
Aplicant el teorema de Pitagores al triangle rectangle isdsceles ABC, 2a® =c?.
Bp = 2ac -2a® _2ac-c?
c c

=2a-c=2r.

Solucio6 2:

Siguen AC =BC =a catets del triangle rectangle isosceles.
Siga AB=c la hipotenusa.

Siga | I'incentre. Siga T la projeccio de | sobre el catet AC.

El radi de la circumferencia inscrita al triangle rectangle és:

r=m=cT=222¢

Aplicant la propietat de la bisectriu:
PB_a-PB_ a

ac _ ac E2a—c_ ac(2a-c)
a+c a+c 2a-c 2a®+ac-c?’

A
Aplicant el teorema de Pitagores al triangle rectangle isdsceles ABC, 2a® =c?.
ac(2a-c) _ac(2a-c)
2a® +ac -c? ac

PB = =2a-c=2r.



