
Problema 861.- 

1242 m. Sobre los radios ID, IE, IF que van al punto de contacto del círculo inscrito y de los lados BC, CA y AB, se toman distancias iguales ID’, IE’, IF’; las 

rectas que unen los puntos D’, E’, F’ a los vértices opuestos A, B, C del triángulo, se cortan en un mismo punto, (Lemoine, Boutin, Retali, Kariya)  

F.G.M. (1912) (Exercices de géométrie, comprenant l'exposé des méthodes géométriques et 2000 questions résolues)F.G.M. (1912) (Exercices de géométrie, 

comprenant l'exposé des méthodes géométriques et 2000 questions résolues) 

 

Solution proposée par Philippe Fondanaiche 

 
 

Nous donnerons ci-après la solution d'Harold Hilton qui a le mérite de la brièveté. 

On désigne par α, β et γ les angles du triangle ABC aux sommets A,B et C.   

Soient r le rayon du cercle inscrit, hA ,hB et hC les longueurs des hauteurs issues des sommets A,B et C. 

Soit d la distance commune ID' = IE' = IF'. Les points E'' et F'' sont les projections de D sur les côtés AC et AB.  

A A l'examen de la figure, on a les relations d'angles évidentes :  IDE'' = γ  et  IDF'' = β. 

Les coordonnées trilinéaires du sommet A sont (hA,0,0) et celles du centre I du cercle inscrit sont: (r,r,r).  

Les coordonnées trilinéaires du point D' sont alors r − d, r + dcos(γ), r + dcos(β). 

L'équation de la droite  AD'  est donnée par le déterminant : 

 
 soit [r + dcos(γ)] z = [r + dcos(β)]y 

De la même manière on obtient les équations de la droite BE' : [r + dcos(γ)] z = [r + dcos(α)]x  et de la droite CF': [r + dcos(α)]x = [r + dcos(β)]y. 

Il en découle que les trois droites AD',BE'  et CF' passent par le point P défini par [r + dcos(α)]x  = (r + dcos(β)]y = [r + dcos(γ)] z.C.q.f;d. 
 

De nombreuses démonstrations du théorème de Kariya sont accessibles dans des revues 

telles que L'Enseignement mathématique paru au début du XX
ième

 siècle puis dans 

différents ouvrages tels celui de Frère Gabriel-Marie ci-dessus référencé ou dans des 

articles dont ceux de Jean-Louis Aymé ( Les points de Kariya et  Le théorème de 

Jacobi), de Paul Yiu (The Kariya Problem and Related Constructions) et de Ion Patrascu 

et Catalin I. Barbu (Two new proofs of Goormaghtighs' theorem). 

La revue American Mathematical Monthly l'a repris dans la rubrique n°11554 du  

volume 119 n°8 d'octobre 2012. La solution correspondante est mentionnée en annexe 

http://jl.ayme.pagesperso-orange.fr/Docs/Les%20points%20de%20Kariya.pdf
http://jl.ayme.pagesperso-orange.fr/Docs/Le%20theoreme%20de%20Jacobi.pdf
http://jl.ayme.pagesperso-orange.fr/Docs/Le%20theoreme%20de%20Jacobi.pdf
http://forumgeom.fau.edu/FG2015volume15/FG201520.pdf
https://ijgeometry.com/wp-content/uploads/2011/10/21.pdf


Annexe 
Source American Monthly Mathematical Volume 119 n°8 Pb n°11554 

 
 

 

 

 

 


