Pr. Cabri 863

Demostrar que el triangulo isOsceles tiene el menor perimetro y el menor radio del
circulo minimo entre todos los triangulos con lado a y altura ha determinados.
Gashkov, S. B. (2015): Desigualdades geométricas :Una guia con mas de 600 proble-
mas y teoremas. Ed. URSS

Propuesto por César Beade Franco.

= Solucién
por César Beade Franco

= 863 A.

El vértice A estara situado sobre una paralela r al lado a y que dista ha de r.

Como a fijo el perimetro ser& minimo cuando lo sea la AB+AC. El valor minimo de
esta magnitud es BC', siendo C' el simétrico de C respecto a r.

Dicho valor se da cuando A esta situado en P punto medio de AC' (dibujo), o sea,
PBC isOsceles.

= 863 B.

Si un triangulo es acutangulo o rectangulo (diametro igual a hipotenusa), el circulo
minimo que lo contiene es el circunscrito y si es obtusangulo, es aquel que tiene
como diametro el lado mayor.

El vértice A estara situado sobre una paralela r al lado a y que dista ha de r.
Supdéngamos que ha < g En este caso, PBC isé6sceles es obtusangulo con diametro

minimo de longitud a menor o igual que el de otro triAngulo ABC. Cierto que hay una
infinidad de triangulos con este diametro minimo.
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Si hax= g el triAngulo is6sceles PBC tiene como circulo minimo el circunscrito de

didmetro ﬁ. Si la posicion del punto A esta entre B' y C' (D en el dibujo), su circulo
a = a

senD senP’

Y si A esta fuera del segmento B'C' (E en el dibujo), es obtusangulo y su circulo min-

imo tiene diametro BE>BC'>—-2—.
senP

minimo es circunscrito con didmetro

al ser el angulo D< angulo P.




