Problema 864

48 Demostrar que el triangulo isosceles tiene la menor area y el menor perimetro entre
todos los triangulos con angulo A y altura ha determinados (p. 26)

Gashkov, S. B. (2015): Desigualdades geomeétricas :Una guia con més de 600

problemas y teoremas. Mir

Solucién Ricard Peir6:
A' A

hal

c C

A
Sea el triAngulo BCA de angulo Ay altura.
A - -
Sea BC'A' talque A'=A, A'B=A'C' y altura h, referida al vértice A’.

A
Consideremos la circunferencia circunscrita al triangulo isésceles BC'A'.
Consideremos la recta r paralela al lado BC' que pasa por A’

Consideremos cualquier triangulo B(AZA de angulo igual A’y altura h, el vértice A esta
sobre larectar.

A es exterior a la circunferencia circunscrita. Entonces #/BAC'< Z/BA'C.

Entonces, BC' <BC.

BC-h, BC'-h
, SBC'A' = 2

S

SBCA =

Entonces, Sgcp = Sgen -

En la figura anterior consideremos el tridngulo isésceles

A
BC'A".
Dos triangulos de igual base y igual altura el de

menor perimetro es el isésceles: ha

A
El perimetro del triangulo BC'A" es menor que el

A
perimetro del triangulo BCA . B P
Dos tridngulos isésceles que tienen la misma altura sobre
el lado desigual tiene menor perimetro el que tiene menor lado desigual.

c [P

A A
El perimetro del triAingulo BC'A' es menor que el perimetro del triAingulo BC'A" .
A
Entonces, el perimetro del triangulo BC'A' es menor o igual que el perimetro del

A
triangulo BCA .






