
 
Problema 873.-  

1. Dado un triángulo rectángulo en A, ABC, consideremos un punto genérico P en la recta BC.  
Tracemos la circunferencia PA que corta a las rectas AB en U y a AC en V.  
Hallar el lugar geométrico del punto medio de UV cuando P recorre la recta BC. 
 

2. Dado un triángulo rectángulo en A, ABC, consideremos un punto genérico P en la recta AB.  
Tracemos la circunferencia PC que corta a las rectas CB en U y a CA en V.  
Hallar el lugar geométrico del punto medio de UV cuando P recorre la recta AB. 
 

3. Dado un triángulo rectángulo en A, ABC, consideremos un punto genérico P en la recta AC.  
Tracemos la circunferencia PB que corta a las rectas BC en U y a BA en V.  
Hallar el lugar geométrico del punto medio de UV cuando P recorre la recta AC. 
 

4. Una circunferencia variable tiene su centro sobre la base BC de un triángulo isósceles ABC y contiene el 
punto A, cortando a los lados AB, AC en Q, R. Hallar el lugar geométrico del punto medio de QR.  
 
Altshiller-Court, N. (1952) College Geometry: A Second Course in Plane Geometry for Colleges and Normal 
Schools, 2nd ed., rev. enl. New York: Barnes and Noble, (p. 149) 
 

5. Dado el triángulo 𝐴(0,0), 𝐵(1,0), 𝐶(2,4), hallar los tres lugares geométricos análogos a los citados en los 
casos 1, 2 y 3. 

Barroso, R. (2018): Comunicación personal de los casos 1, 2, 3  y 5, generalizando el caso d) de  
Altshiller- Court, N.  

Solución de Florentino Damián Aranda Ballesteros, profesor del IES Blas Infante de Córdoba. 

1. Dado un triángulo rectángulo en A, ABC, consideremos un punto genérico P en la recta BC.  
Tracemos la circunferencia PA que corta a las rectas AB en U y a AC en V.  
Hallar el lugar geométrico del punto medio de UV cuando P recorre la recta BC. 

 

 
 
 
 
 
 
 
El Lugar Geométrico coincide con  
el propio punto P.  
El segmento UV es un diámetro de la 
circunferencia PA y, por tanto,  
su punto medio es el propio punto P que, 
como se ha dicho recorre el lado BC.  

 

https://en.wikipedia.org/wiki/Nathan_Altshiller_Court
http://www.isinj.com/mt-usamo/An%20Introduction%20to%20the%20Modern%20Geometry%20of%20the%20Triangle%20and%20the%20Circle%20-%20Altshiller-Court%20N.%20College%20Geometry%20(Dover%202007).pdf


2. Dado un triángulo rectángulo en A, ABC, consideremos un punto genérico P en la recta AB.  
Tracemos la circunferencia PC que corta a las rectas CB en U y a CA en V.  
Hallar el lugar geométrico del punto medio de UV cuando P recorre la recta AB. 

  

  
 

 

 
 
 
 
 
 
 
El Lugar Geométrico coincide 
con la recta paralela al lado BC 
por el punto A ya que: 
 

 ∡𝐵𝐶𝐴 =
1

2
∡𝑈𝑃𝑉 = ∡𝐿2𝑃𝑉 

∡𝐵𝐶𝐴 = ∡𝐿2𝑃𝑉𝑃 = ∡𝐿2𝐴𝑉  
∡𝐵𝐶𝐴 = ∡𝐿2𝐴𝑉   

 

  



 

3. Dado un triángulo rectángulo en A, ABC, consideremos un punto genérico P en la recta AC.  
Tracemos la circunferencia PB que corta a las rectas BC en U y a BA en V.  
Hallar el lugar geométrico del punto medio de UV cuando P recorre la recta AC. 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
El Lugar Geométrico coincide 
con la recta paralela al lado BC 
por el punto A ya que: 
 
 ∡𝑉𝐵𝑈 = 𝜋 − ∡𝐴𝐵𝐶  
∡𝑉𝑃𝑈 = 2∡𝐴𝐵𝐶  
∡𝐿3𝑃𝑉 = ∡𝐴𝐵𝐶 →  
∡𝐿3𝑉𝑃 = ∡𝐿3𝐴𝑃   
∡𝐿3𝐴𝑃 = ∡𝐵𝐶𝐴   

 

  



4. Una circunferencia variable tiene su centro sobre la base BC de un triángulo isósceles ABC y contiene el 
punto A, cortando a los lados AB, AC en Q, R. Hallar el lugar geométrico del punto medio de QR.  
 

 

 
 

 

 

 
 
 
 
El Lugar Geométrico coincide 
con la recta paralela al lado BC 
por los puntos donde la 
circunferencia de centro, 
𝑂1, 𝑝𝑢𝑛𝑡𝑜 𝑚𝑒𝑑𝑖𝑜 𝑑𝑒 𝐵𝐶, y 
radio 𝑂1𝐴  corta a los lados 
𝐴𝐵 (𝐻) 𝑦 𝐴𝐶(𝐺) 
ya que, por la simetría que 
proporciona la mediatriz de la 
base del triángulo isósceles, 
podemos construir un trapecio 
isósceles 𝑅𝑅’𝑄𝑄’ y los puntos 
del Lugar considerado estarán 
situados en la paralela media de 
dicho trapecio. 
    

 

  



5. Dado el triángulo 𝐴(0,0), 𝐵(1,0), 𝐶(2,4), hallar los tres lugares geométricos análogos a los citados en los 
casos 1, 2 y 3. 

 

LUGAR GEOMÉTRICO 1:                              𝟗𝒙 − 𝟕𝒚 = 𝟖 

 
 

 
   
  



LUGAR GEOMÉTRICO 2:                            𝟐𝟕𝒙 − 𝟏𝟏𝒚 = 𝟏𝟖 

 

 

 
 

  



LUGAR GEOMÉTRICO 3:                            𝟏𝟖𝒙 − 𝟏𝟑𝒚 = 𝟐 

 

 
 

 
 

 


