SIMPLEMENT BEAU

LIEN ENTRE DEUX RELATIONS

Un lien n'est pas un contact

Jean - Louis AYME *

Résumé.

Abstract.

Cette note met en valeur un lien qui unit deux relations apparemment étrangeres.
Les figures sont toutes en position générale et tous les théorémes cités peuvent tous
étre démontrés synthétiquement.

This note highlights a link that unites two apparently foreign relations.
The figures are all in general position and all cited theorems can all be proved
synthetically.
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A. UNE RELATION

VISION
Figure :
B
Traits : ABC un triangle,
I le centre de ABC,
DEF le triangle I-cévien de ABC,
p* un point de [EF]
et X*Y*Z* le triangle P*-pédal de ABC.
Donné : P*X* =|PRY* + RPEZ*| 2
VISUALISATION
C
e Notons E,F les pieds des perpendiculaires a (BC) issues resp. de E, F
et E" F" les pieds des perpendiculaires a (AB), (AC) issues resp. de E, F.
e Posons EF=1 et P*E=t;enconséquence, P*F=1-t.
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e Par culture géométrique appliquée

(1) au trapéze EFF'E/, P*X* = t.FF' + (1 — t).EE’

(2) au triangle EFF", P*Y* = t.FF" i.e. t.FF'

(3) au triangle EFE", P*Z*=(1-t).EE" ie. (1-1t).EE.
e Conclusion : par substitution, P*X* = P*Y* + P*Z*,
Scolie : le cas particulier ot P* est le milieu de [EF] a été proposé en 2015. @
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B. LE LIEN PARTICULIER

D'ALEXEY A. ZASLAVSKY

VISION
Figure :
A
p* £
F B
B c
Traits : ABC untriangle,
I le centre de ABC,
Li une transversale de ABC issue de I,
B, C' les points d'intersection de Li resp. avec (AC), (AB),
P le point d'intersection de (BB') et (CC"),
ENE les pieds resp. de (BI), (Cl)
et p* I'isogonal de P relativement a ABC.
Donné : P* est sur (EF).

Commentaire : pour le cas général proposé par Alexey Zaslavsky s,
une preuve synthétique peut étre vue sur le site de l'auteur. ¢
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Figure :
Traits : ABC
I
Li
B, C'
p
et XYZ
Donné : 1/PX =

C. LE PROBLEME

VISION

un triangle,

le centre de ABC,

une transversale de ABC issue de I,

les points d'intersection de Li resp. avec (AC), (AB),
le point d'intersection de (BB') et (CC"),

le triangle P-pédal de ABC.

1/PY + 1/PZ.7

Commentaire : une preuve métrique en a été donnée par F. Damian Aranda Ballesteros @,
"profesor del IES Blas Infante de Cérdoba, Espafia”.

VISUALISATION
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e Notons

et

ENE les pieds resp. de (BI), (CI)
[P I'isogonal de P relativement a ABC.

o D'aprés B. Une particularisation, P* est (EF).

e Notons

A

X*Y*Z* le triangle P*-pédal de ABC.

o D'aprés A. Une relation, P*X* = P*Y* + P*Z*,

e Une chasse de rapports

*

les quadrilateres AY*P*Z* et AZPY étant semblables,
par "Produit en croix",

par une autre écriture,

Les quadrilatéeres BX*P*Z* et BZPX étant semblables,
par "Produit en croix",

par une autre écriture,

P*Y*/PZ = P*Z*/PY

P*Y*PY = P*Z* PZ

P*Y*/ 1/PY = P*Z*| 1/PZ.

P*Z*/PX = P*X*/PZ

P*Z*PZ = P*X*PX

P*Z*/ 1/PZ = P*X*/ 1/PX.



e Conclusion partielle : P*X*/ 1/PX =P*Y*/ 1/PY = P*Z*/ 1/PZ =.

o D'apres "Regles sur les proportions”
et résultat de A., (P*X*/ 1/IPX) = (P*Y* + P*Z*)/(1/PY + 1/PZ) = P*X*/(1/PY + 1/PZ).

e Conclusion : 1/PX = 1/PY + 1/PZ.



