Problema 876.-

Sobre los lados AB y AC de un triangulo ABC consideramos dos puntos variables M y N, respectivamente.
Las circunferencias de didmetros BN y CM se cortan en los puntos P y Q.
Demostrar que las rectas PQ pasan por un punto fijo, independiente de la eleccion de M y N.
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Por la propia construccion efectuada, resulta
evidente que la recta PQ es el eje radical de ambas
circunferencias, las de diametros BN y CM,
respectivamente.

Por tanto, los puntos de dicha recta tendran la
misma potencia respecto a ambas circunferencias.
Resulta evidente que B’, pie de la perpendicular
trazada al lado AC desde el vértice B, pertenece a la
circunferencia de didmetro BN.

Lo mismo ocurrira con el punto C'. Pertenecera ala
circunferencia de didmetro CM.

En definitiva, los puntos B y B’ pertenecen a la
primera circunferencia y los puntos Cy C’
pertenecerdn a la segunda.

Es conocido el hecho de que en todo tridngulo ABC, el
ortocentro H determina con sus respectivas alturas BB’ y CC’
sendos tridngulos semejantes HBC y HB'C'.

Por tanto, se dara la siguiente relacion entre los lados
hpmélogqs: '

BC _HE _HC

—— = = =-— > HB-HB =HC-HC'(I)

Ahora bien el punto H, ortocentro del triangulo ABC,
verifica (I).

Es decir, HB - HB = HC-HC y, consecuentemente,
pertenecerd al eje radical de dichas circunferencias.

En definitiva, las rectas PQ siempre pasan por el punto H,
ortocentro del tridangulo ABC, independiente de leccion de
My N.
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