Problema 876
3.- Problemas propuestos

Problema 1. Sobre los lados AB y AC de un tridngulo ABC consideramos dos puntos
variables M y N, respectivamente.

Las circunferencias de diametros BN y CM se cortan en los puntos P y Q.

Demostrar que las rectas PQ pasasn por un punto fijo, independiente de la eleccién de
My N.
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Si en un tridngulo cualquiera ABC tomamos un punto M en la recta AB, y trazamos la
circunferencia de diametro CM, cortard a ABC en tres puntos.

Si consideramos la interseccion con la recta AB serd el punto Hc tal que
<CHcM=90°=<CHcB, de manera que el punto Hc Y la cuerda igual a la altura CHc son
constantes para todas las circunferencias.

Igualmente en todas las circunferencias de diametro BN, con N en la recta CA, el punto
Hg y la cuerda BHg son constantes.


https://www.twirpx.com/file/2104991/
https://www.imo-official.org/participant_r.aspx?id=8053

Ambas cuerdas se cortan en H, ortocentro de ABC, que sabemos tiene la propiedad de
ser HB HHg= HC HHc=HA HHa.



Sea F un punto de corte de ambas circunferencias.

Si consideramos la de centro Owm, y consideramos la cuerda que pasa por H, cortara de
nuevo a la misma en U de manera que FH HU=CH Hc =BH Hg=AH Ha de donde
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De igual manera, si consideramos para F la cuerda FV de centro On llegamos a la

-z AHHH -
conclusion de ser HV — 4 con lo que U=V, y es el otro punto de la cuerda comun.

Asi el ortocentro de ABC es el punto pedido.
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