Problema 876

Sobre los lados AB i AC del triangulo AI%C consideremos dos puntos variables M y
N, respectivamente.

Las circunferencias de diametros BN i CM se cortan en los puntos P y Q.

Demostrar que las rectas PQ pasan por un punto fijo, independiente de la eleccion de
My N.
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Solucién de Ricard Peir6.

La circunferencia de diametro CM corta el lado AB en el

punto K. c
- A

ZCKM =90°, entonces, CK es altura del triangulo ABC.

La circunferencia de diametro BN corta el lado AC en
el punto L.

-_— A . .
#BLN =90°, entonces, BL es altura del triangulo ABC \ N eix radical

La interseccién de las rectas CK y BL es el N \K ™ B

A
ortocentro H del triAingulo ABC.

Veamos que H pertenece a la recta PQ eje radical de las dos circunferencias:

El ortocentro del triangulo cumple que:

AH-HK =BH-HL .

Entonces, H tiene la misma potencia respecto de las dos circunferencias, entonces, H
pertenece al eje radical de ambas circunferencias.

Entonces, H es el punto fijo.
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