Quincena del 1 al 15 de Mayo de 2018
Problema 876.
3.- Problemas propuestos.

Problema 1. Sobre los lados AB 'y AC de un tridngulo ABC consideramos dos puntos variables M
y N respectivamente.

Las circunferencias de didmetros BN y CM se cortan en los puntos P y Q.

Demostrar que las rectas PQ pasan por un punto fijo, independientemente de la eleccion de M y
N.
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La recta PQ es el eje radical de las circunferencias.
Vamos a ver cédmo es esta recta en algunos casos
particulares. Sean yg,yc dos circunferencias de
didmetros BN y CM respectivamente. Es evidente
que para cualquier FEAC, yg pasa por el pie de la
altura hy, y para cualquier EEAB, Y. pasa por el de
la altura h.. Las circunferencias con diametros los
lados del tridngulo son casos particulares de este
problema. Si es y-g la de didametro CB, y y,5 la de

didmetro AB, éstas pasan ambas, por el pie de hy,.
Por tanto hy es el eje radical de yz Y Yag; hc €s el
eje radical de yc ¥ Ycp-

A su vez el eje radical de Y45 Y Vg €5 la altura hy,.

Ejerad (yg; vap) = hp = Ejerad (vap; YcB)

Eje radical (y¢; ycg) = he-

En conclusion el ortocentro H es el centro radical de todas esas circunferencias por el que pasan
todas las rectas PQ del problema. m



