Propuesto por Ercole Suppa:
Problema 878

En un tridngulo ABC, tenemos: ZBAC = 602, M el punto medio de BC. O, H, N circuncentro,
ortocentro y centro de los nueve puntos de ABC.

Demostrar que

1.-La circunferencia de centro My radio MO, y la circunferencia de didmetro AH son tangentes
en N.

2.- AH=2MO.

Suppa, E. (2018): Comunicacion personal.
Solucién del director.

Comencemos por 2.- Es una propiedad general a cualquier tridngulo.

Sea ABC un tridngulo cualquiera.
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Si trazamos el diametro BJ, es JC=20M=AH, por semejanza y paralelismo.

1.- Lacircunferencia de centro M y radio MO, y la circunferencia de didmetro AH son
tangentes en N.
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Si £BAC = 609, y sin pérdida de generalidad, sea ZABC = 60° + a, ZACB = 602 — «

Es £BOC = 120%,2£0BC = 30°£0CB = 302
Es £HBC = 302+ a,£HCB = 30° — a,por lo que £LBHC = 120°
De donde se deduce que BHOC es ciclico, con ZHOB = £HCB = 302 — «,

Y también, es ZOHC = 2£0BC = 302

Si trazamos la recta de Euler, es conocido que N es el punto medio de HO, pues el centro de la
circunferencia de los nueve puntos es el centro de la hipotenusa de H;HAM que es N .

Sean Los puntos Uy V de corte de la recta de Euler con AB y AC.
¢+UHB = 1802 — £BHC — £OHC = 302, asi ZAUH = 602,
2V0C = 1802 — £BOC — £BOH = 1802 —120°— (302 —a) =30+ «

y el triangulo AUV es equilatero.



Por otra parte, ZMOH = 180° — ZMOC — 2COV = 1802 —60° — (302 + ) =90° — «
Porlo que ZOHA = 902 — «a.
Por otra parte, ZHAO = 602 — 2LBHA — 2C0OA = 2a.

Asi el tridngulo AHO es isésceles, y los tridangulos HH;N y MON también lo son.

Con este resultado resolvemos lo pedido.







