TRIANGULOS CABRI

Problema 885. (Problema 2 del Primer Nivel de la IX Olimpiada de Mayo del VIII Concurso de Primavera de
Matematicas (2004)) El triangulo ABC es rectangulo en A y M es el punto medio de la hipotenusa BC.
Sobre el cateto mayor AB, se marca el punto P tal que CP=BP vy, sobre el segmento PB, se marca el punto
Q tal que el triangulo PQM es equilatero. Calcular (PQM), sabiendo que (ABC) = 27.

Solucién:

Como los puntos M y P equidistande B y C, entonces, larecta MP es la mediatriz del segmento BC, por
lo que:

APMB=% = AQMB=7 - %=

© Considerando el triangulo MQB, resulta que:

por lo que este tridngulo es isosceles y, por tanto, QM = QB.

® Como el tridngulo CPB es isdsceles, resulta que:

APCB=ACBP=¢
© Considerando el triangulo ABC, resulta que:
-, L _T_T
AACB=1 °~6°-3
por lo que:
_L_Tn_T
AACP = 3"65°6
® Considerando el triangulo APC, resulta que:
-, L _T_T
ACPA=x 5~ 6-3
© Considerando el triangulo PMC, resulta que:
- L _T_T
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Una vez visto todo esto, tenemos la siguiente figura:

G

A P . a B
en la que se aprecia que los triangulos rectangulos CAP, PMC y BMP son idénticos, por lo que:

(ABC) _

(BMP) = 3

9

y, ademas, como:

entonces:
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